
 
Аналитические и численные методы исследования в математике  
Алгебра и геометрия 

 35 

где  ( ), ( )if x g x  – некоторые функции, критическими точками ОДЗ раз-
биваем на промежутки и решаем уравнение на каждом из них. 

4. Комбинированный метод сочетает в себе приемы и алгоритмы 
нескольких методов. 
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ФАКТОРИЗАЦИИ ХОЛЛА КОНЕЧНЫХ ГРУПП 

 
Рассматриваются только конечные группы. Согласно классиче-

скому результату Ф. Холла группа G является разрешимой тогда и толь-
ко тогда, когда G можно представить в произведение своих попарно пе-
рестановочных силовских подгрупп. 

Определение 1. Пусть F − наследственный класс групп, t − натураль-
ное число. Класс F называется Ht-замкнутым, если F содержит всякую 
группу G = G1 G2 ⋅⋅⋅ Gn, являющуюся произведением своих попарно пере-
становочных силовских подгрупп G1, G2,…, Gn, и произведение Gi1 Gi2·⋅⋅⋅ Git 
принадлежит F для любого набора индексов 1 ≤ i1 ≤ i2 ≤ ⋅⋅⋅ ≤ it ≤ n. По опре-
делению пустая формация Ht-замкнута для любого натурального числа t. 

Отметим, если класс F является Ht-замкнутым, то F также Hk-
замкнут для всех k ≥ t. 

Теорема 1. Пусть t – натуральное число, t ≥ 2, F – разрешимая 
наследственная локальная формация и F − ее максимальный внутрен-
ний экран. Тогда и только тогда F является Ht-замкнутой локальной 
формацией, когда F(p) − Ht-замкнутая, а F(p) ∩ Sp′ − Ht-1-замкнутая 
формации для любого простого p. 

Применяя эту теорему, можно получать новые признаки принад-
лежности группы различным конкретным формациям. 

Следствие 1. Пусть группа G = G1 G2⋅⋅⋅Gn − произведение своих 
попарно перестановочных силовских подгрупп G1, G2 ,…,Gn и подгруппа 
Gi1Gi2Gi3   имеет нильпотентный коммутант для 1 ≤ i1 ≤ i2 ≤ i3 ≤ n. Тогда 
G имеет нильпотентный коммутант. 
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В работе [1] было введено и изучено понятие расширенно сверх-
разрешимой группы. 

Следствие 2. Пусть группа G = G1 G2 ⋅⋅⋅ Gn − произведение своих 
попарно перестановочных силовских подгрупп G1, G2 ,…,Gn и подгруппа 
Gi1Gi2   является расширенно сверхразрешимой для 1 ≤ i1 ≤ i2 ≤ n. Тогда G 
расширенно сверхразрешима. 
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ПРОИЗВОДНАЯ p -ДЛИНА p -РАЗРЕШИМОЙ ГРУППЫ,  
У КОТОРОЙ НОРМАЛЬНЫЙ РАНГ СИЛОВСКОЙ 

p -ПОДГРУППЫ НЕ ПРЕВЫШАЕТ 3 
 
Рассматриваются только конечные группы. Все используемые по-

нятия и обозначения соответствуют [1].  
Группа G  называется p -разрешимой, если она обладает суб-

нормальным рядом. 
 ,==1 210 GGGGG m⊆⊆⊆⊆   (1) 

факторы которого являются либо p -группами, либо p′ -группами. Каж-
дая p -разрешимая группа обладает субнормальным рядом (1), факторы 
которого являются либо p′ -группами, либо абелевыми p -группами. 
Наименьшее число абелевых p -факторов, среди всех таких субнор-
мальных рядов (1) группы G  называется производной p -длиной 
p -разрешимой группы и обозначается через ( )Gl a

p  [2]. 
Напомним, что нормальный ранг )(Prn  конечной p -группы P  

определяется следующим образом:  
,|)(/|logmax=)( XXPr p

PX
n Φ



 

где X  пробегает все нормальные подгруппы группы P , в том числе и 
P . Здесь )(XΦ  – подгруппа Фраттини группы X . 

Доказана следующая теорема. 

РЕПОЗИТОРИЙ ГГ
У И

МЕНИ Ф
. С

КО
РИНЫ




