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В работе [1] было введено и изучено понятие расширенно сверх-
разрешимой группы. 

Следствие 2. Пусть группа G = G1 G2 ⋅⋅⋅ Gn − произведение своих 
попарно перестановочных силовских подгрупп G1, G2 ,…,Gn и подгруппа 
Gi1Gi2   является расширенно сверхразрешимой для 1 ≤ i1 ≤ i2 ≤ n. Тогда G 
расширенно сверхразрешима. 
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ПРОИЗВОДНАЯ p -ДЛИНА p -РАЗРЕШИМОЙ ГРУППЫ,  
У КОТОРОЙ НОРМАЛЬНЫЙ РАНГ СИЛОВСКОЙ 

p -ПОДГРУППЫ НЕ ПРЕВЫШАЕТ 3 
 
Рассматриваются только конечные группы. Все используемые по-

нятия и обозначения соответствуют [1].  
Группа G  называется p -разрешимой, если она обладает суб-

нормальным рядом. 
 ,==1 210 GGGGG m⊆⊆⊆⊆   (1) 

факторы которого являются либо p -группами, либо p′ -группами. Каж-
дая p -разрешимая группа обладает субнормальным рядом (1), факторы 
которого являются либо p′ -группами, либо абелевыми p -группами. 
Наименьшее число абелевых p -факторов, среди всех таких субнор-
мальных рядов (1) группы G  называется производной p -длиной 
p -разрешимой группы и обозначается через ( )Gl a

p  [2]. 
Напомним, что нормальный ранг )(Prn  конечной p -группы P  

определяется следующим образом:  
,|)(/|logmax=)( XXPr p

PX
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где X  пробегает все нормальные подгруппы группы P , в том числе и 
P . Здесь )(XΦ  – подгруппа Фраттини группы X . 

Доказана следующая теорема. 
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Теорема. Пусть G  – p  -разрешимая группа, P  – ее силовская p  -
подгруппа. Если ( ) 3≤Prn  и { }3,2∉p , то ( )( ) 4/ ≤Φ GGl a

p . 
Работа выполнена при финансовой поддержке БРФФИ (грант 

№ Ф17М-063). 
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ПОСТРОЕНИЕ ПОЛУПРЯМЫХ ПРОИЗВЕДЕНИЙ  

НА ОСНОВЕ МАТРИЧНОЙ ЗАПИСИ  
 

В современной теории конечных групп необходимы примеры, 
подтверждающие или опровергающие те или иные гипотезы, возника-
ющие при проведении исследований. Известны следующие способы по-
строения новых групп: прямые и полупрямые произведения; централь-
ные произведения; произведения с объединенной фактор-группой; 
сплетения; расширения групп; модули групп. 

Но для их применения необходим некоторый запас уже известных групп. 
Наиболее простейшими примерами групп являются группы малых порядков. 

Группа, порожденная двумя элементами порядка 2, называется ди-
эдральной [1, с. 92]. В матричном виде над полем любой характеристи-
ки диэдральная группа порядка 8 записывается так: 
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Полупрямое произведение DEG p ][ 2=  элементарной абелевой 

группы 2pE  порядка 2p  с группой D  строится следующим образом. 
Группа 2pE  записывается как аддитивная группа векторного простран-
ства ),2( pV  размерности 2 над полем из p  элементов, а элементы мат-
ричной группы D  становятся линейными преобразованиями простран-
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