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И. А. Ледневская 

(ГГУ им. Ф. Скорины, Гомель) 
О ДИСТРИБУТИВНОСТИ АЛГЕБРАИЧЕСКИХ РЕШЕТОК 

 
Частично упорядоченное множество A , в котором для любых 

двух элементов ,a b  существуют точная верхняя и нижняя грани, 

называется решѐткой. Многогранную роль в развитии теории решеток 
сыграли дистрибутивные решетки. 

Теория дистрибутивных решеток представляет одну из наиболее 
обширных и наиболее удовлетворительных глав теории решеток. Мно-
гие условия на решетки, а также элементы и идеалы решеток являются 
ослабленными формами дистрибутивности. Поэтому глубокое знание 
дистрибутивных решеток неоценимо при работе в теории решеток. 

Во многих приложениях на решетки, возникающих в различных 
областях математики, и особенно алгебры, налагается условие дистри-
бутивности. 

Определение 1. Решетка L  называется дистрибутивной, если она 
удовлетворяет следующими тождествами: 

( ) ( ) ( ) , ,a b c a c b c a b c L        , 

( ) ( ) ( ) , ,a b c a c b c a b c L        . 

Существует критерий дистрибутивности решетки. 
Теорема. Решетка L  дистрибутивна тогда и только тогда, когда в 

каждом интервале L  решетки L  любые два связанных в L  элемента рав-
ны. 

Условие этой теоремы можно выразить в терминах некоторой пя-
тиэлементной решетки. 

Следствие. Решетка дистрибутивна тогда и только тогда, когда 

РЕПОЗИТОРИЙ ГГ
У И

МЕНИ Ф
.С

КО
РИНЫ



Материалы XVIII Республиканской научной конференции студентов и аспирантов 

«Новые математические методы и компьютерные технологии в проектировании, 

производстве и научных исследованиях», Гомель, 23–25 марта 2015г. 

 60 

она модулярна, т. е. выполняется условие ( ) ( )c a b c b a      

, , ,a b c L a b    и не содержит подрешетки, изоморфной пятиэле-

ментной решетки, представленной на рисунке 1. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Рисунок 1 – Пятиэлементная решетка 
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КРИТЕРИЙ НИЛЬПОТЕНТНОСТИ АЛГЕБРЫ ЛИ 

 

В работе рассматриваются только конечномерные алгебры Ли над 

полем P. Важную роль в структурной теории конечномерных алгебр 

Ли играет нильпотентный радикал. Напомним, что нильпотентным 

радикалом N(L) алгебры Ли L называется наибольший нильпотентный 

идеал алгебры Ли L. С другой стороны, согласно [1, с. 50] N(L) может 

быть определен как идеал, содержащий идеал Фраттини (L), такой, 

что ))(/()(/)( LLASocLLN   , где ASoc(L) – абелевый цоколь L, 

т.е. сумма всех абелевых минимальных идеалов алгебры L. В данной 

работе рассматривается следующее обобщение N(L). 

Определение. Обобщенным нильпотентным радикалом алгебры 

Ли L назовем идеал )(
~

LN , содержащий идеал Фраттини (L), такой, 
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