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ПРИМЕР КОНЕЧНОМЕРНОЙ АЛГЕБРЫ ЛИ  

С МАКСИМАЛЬНЫМИ ПОДАЛГЕБРАМИ,  

НЕ ЯВЛЯЮЩИМИСЯ ИДЕАЛАМИ  

И НЕ СОДЕРЖАЩИМИ ЭНГЕЛЕВЫХ ПОДАЛГЕБР 

 

Рассматриваются только конечномерные алгебры Ли над полем P. Необходимый справочный материал 

можно найти в [1-2]. В алгебре Ли L  Фиттингова 0-компонента преобразования adx  пространства L , где x  

– элемент из L , называется подалгеброй Энгеля элемента x  в алгебре Ли L . В работе [3] получено, что 

максимальный идеал, содержащийся в пересечении всех максимальных подалгебр конечномерной алгебры 

Ли L , каждая из которых не является идеалом в L  и содержит подалгебру Энгеля некоторого своего 

элемента, нильпотентен. В связи с этим результатом особый интерес представляют алгебры Ли L , имеющие 

максимальные подалгебры, которые не являются идеалами в L  и не содержат подалгебр Энгеля своих 

элементов. Если алгебра Ли L  разрешима, то любая максимальная подалгебра L , не являющаяся идеалом  в 

ней, всегда содержит подалгебру Энгеля для некоторого своего элемента [3]. Вопрос о справедливости этого 

результата в случае произвольных алгебр Ли оставался открытым.  

В данной работе мы приводим пример шестимерной алгебры Ли L  над полем P  характеристики 2, среди 

максимальных подалгебр которой есть подалгебры, не являющиеся идеалами в ней и не содержащие 

подалгебр Энгеля своих элементов. Алгебра Ли L  как пространство над полем P  характеристики 2 задается 

базисными векторами x , y , z , e , f , g , для которых произведение Ли определим следующим образом: 

0 zxxyyzgyfzex , zgxey  , yfxez  , xgzfy  , gef  , efg  , fge  . 

Непосредственная проверка показывает, что пространство L  над полем P  является алгеброй Ли. Подалгебра 

PgPfPeM   является в алгебре Ли L  максимальной подалгеброй, не являющейся идеалом и не 

содержащей подалгебр Энгеля ни для каких своих элементов. Кроме подалгебры M  в алгебре Ли L  есть и 

другие максимальные подалгебры, обладающие указанным свойством. Подалгебра PzPyPxN   

является идеалом в L  и всякая максимальная подалгебра K  в L , такая что LNK  , также не содержит  

подалгебр Энгеля своих элементов.  
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