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О собственных подформациях однопорожденной   
τ-замкнутой ω-насыщенной формации 

 

В.М. СЕЛЬКИН 
 

Исследовалось строения τ-замкнутых ω-насышенных формаций. Доказано, что всякая собственная τ-

замкнутая ω-насыщенная подформация M однопорожденной τ-замкнутой ω-насыщенной формации 

F содержится в некоторой максимальной τ-замкнутой ω-насыщенной подформации формации F. 
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We investigate the structure of τ-closed ω-saturated formations. It is proved that every proper τ-closed  

ω-saturated subformation M of one-generated τ-closed ω-saturated formation F is contained in some max-

imal τ-closed ω-saturated subformation of F. 
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Все рассматриваемые группы предполагаются конечными. Используется общепринятая 

терминология [1]-[4]. 

В группе G выберем некоторую систему подгрупп ( )G . Исходя из [3],   называется 

подгрупповым функтором, если выполняются следующие условия:  

1. ( )G G  для любой группы G ; 

2. для любого эпиморфизма и любых групп ( )H A  и ( )T B  имеет место 

( )H B   и 
1

( )T A 


 . 

Формация F  называется  -замкнутой, если τ(G) F  для любой группы GF . Для 

подгрупповых функторов 
1
  и 

2
  полагают 

1 2
  , если 

1 2
( ) ( )G G   для любой группы G . 

Подгрупповой функтор   называется замкнутым, если всегда из того, что ( )T H , 

( )H G , следует ( )T G . Символом   обозначается наименьший замкнутый подгруппо-

вой функтор со свойством   . 

Пусть   – произвольное непустое множество простых чисел. Всякая функция вида  

{ } {формации групп}f     

называется  -локальным спутником [4]. Если все значения  -локального спутника f  яв-

ляются  -замкнутыми формациями, то f  называется  -замкнутым  -локальным спутни-

ком. Символом LF f

   обозначим класс групп ( ( ) ( )G G O G f


   и ( ) ( )

p
G F G f p  для 

всех ( )p G   ) для любого произвольного  -локального спутника f . Пусть 

LF f


  F , то говорим, что f  –  -локальный V -спутник формации F . В этом случае 

мы называем F   -насыщенной формацией. Если при этом все значения f  лежат в F , то f  

будем называть внутренним  -локальным V -спутником формации F . 

Пусть X  – произвольная совокупность групп, p  – простое число. Тогда полагают  

form( / ( ) | ) если ( )
( )

  если π( ).

p

p

G F G G p
F = 

p

   


 

X X
X

X
 

V -спутник формации F  называется минимальным  -значным  -локальным  

V -спутником формации F , если ( ) form(G ( ) |f O G G


   F)  и ( ) form( (
p

f p F F )) для всех 

простых p  . Символом form( ) X  обозначаем пересечение всех  -замкнутых  
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 -насыщенных формаций, содержащих непустое множество групп X . Формация F  называ-

ется минимальной  -замкнутой  -насыщенной H -формацией, если F  не содержатся в H , но 

все собственные  -замкнутые  -насыщенные подформации формации F  содержатся в H . 

Общая теория минимальных  -замкнтых  -насыщенных не H -формаций построена 

автором в [5]–[9]. Целью данной работы является нахождение подформации формации F , 

содержащей все собственные  -замкнутые  -насыщенные подформации формации. 

Теорема 1. Всякая собственная  -замкнутая  -насыщенная подформация M  однопо-

рожденной  -замкнутой  -насыщенной формации F содержится в некоторой максимальной 

 -замкнутой  -насыщенной подформации формации F . 

Доказательство. Пусть form(G)F . Тогда GM , и поэтому множество   всех тех 

 -замкнутых  -насыщенных подформаций из F , которые включают в себя M  и не содер-

жат G , не пусто и это множество частично упорядочено по включению. Пусть  
i

i IH
 
– 

произвольная цепь в   и i I i= H H . Покажем, что H . Понятно, что M H  и 

G H F . Поэтому нам необходимо лишь установить, что H  является  -замкнутой  

 -насыщенной формацией. Пусть ih  – минимальный  -замкнутый  -локальный  

V -спутник формации iH  и h  – такой спутник, что  ( ) ( )i I ih a h a  для всех a   . 

По лемме 2.13 [10] включение i jH H  имеет место тогда и только тогда, когда ( ) ( )i jh a h a  

для всех a   . Таким образом, относительно включения множество  ( )ih a i I  яв-

ляется цепью. Поэтому  

( ) ( )i I ih a h a  

Является  -замкнутой формацией при всех a   . Покажем теперь, что 

( )LF hH . Пусть GH . Тогда для некоторого простого i  имеет место iGH , и поэтому  

( ) iG O G h h   ( ) ( )  

и  

( )p iG F G h p h p ( ) ( )  

для всех простых p  . Следовательно, ( )G LF h  и поэтому ( )LF hH . Пусть теперь 

( )G LF h  и  

 1( ) ,...,ptG p    . 

Тогда найдутся такие формации 
1

, ,...,
ti i iH H H , что ( )G O G h  ( )  и  

( )
i j jj

p i iG F G h p ( ) . 

В свою очередь, поскольку  
i

i IH  является цепью, то найдется такая формация kH , 

которая содержит все формации 
1

, ,...,
ti i iH H H . Значит, 

1
, ,...,

ti i iH H H  

kG H H . 

Следовательно, ( )LF hH= , и поэтому H . Теперь утверждение леммы получаем, 

применяя лемму Цорна. Теорема доказана. 
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