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О НИЛЬПОТЕНТНОЙ π-ДЛИНЕ КОНЕЧНОЙ ГРУППЫ, 

ФАКТОРИЗУЕМОЙ π-РАЗРЕШИМЫМИ 

ВЗАИМНО ПЕРЕСТАНОВОЧНЫМИ ПОДГРУППАМИ 
 

Рассматриваются только конечные группы. Пусть  – некото-

рое множество простых чисел,  – дополнение к . Пусть G  –        

-разрешимая группа. Тогда она обладает нормальным рядом, фак-

торы которого являются либо -группами, либо нильпотентными    

-группами. Наименьшее число нильпотентных -факторов среди 

всех таких нормальных рядов группы G  называется нильпотентной 

-длиной [1] -разрешимой группы G  и обозначается через ( )nl G . 

Обзор результатов о нильпотентной -длине -разрешимой группы 

G  с заданными ограничениями на подгруппы представлен в [2].  

Напомним, что подгруппы A  и B  называются взаимно пере-

становочными, если A  перестановочна с каждой подгруппой из B , а 

B  перестановочна с каждой подгруппой из A . 

В [3] установлена связь между нильпотентной длиной                  

( -длиной) -разрешимой группы и нильпотентной длиной ( -

длиной) ее взаимно перестановочных сомножителей. В настоящей за-

метке результаты работы [3] дополнены оценками нильпотентной -

длины.  

Доказана следующая теорема. 

Теорема. Пусть G AB  – произведение взаимно перестановоч-

ных -разрешимых подгрупп A  и B . Тогда 

( ) max{ ( ), ( )} 2n n nl G l A l B    . 
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ОТНОСИТЕЛЬНЫЕ  2-ФОРМАЦИИ КОНЕЧНЫХ ГРУПП 

 

В данном сообщении все рассматриваемые группы считаются ко-

нечными. В обозначениях и определениях мы следуем монографии [1].
Группа G факторизуется попарно перестановочными подгруп-

пами G1, G2, … , Gn, если G = G1G2 ∙∙∙ Gn и GiGj = GjGi  для всех нату-

ральных чисел i и j с 1 ≤ i, j ≤ n.  

Замечание. В такой группе для любого набора индексов 1≤ i1≤ 

… ≤ ik ≤ n произведение Gi1Gi2 ∙∙∙ Gk является подгруппой группы       

G = G1G2 ∙∙∙ Gn. 

Определение [2]. Предположим, что F и X — классы групп и t – 

натуральное число. Класс F называется  t -классом в X, если F содер-

жит каждую X-группу G = G1G2 ∙∙∙ Gk, у которой для любого набора 

индексов 1≤ i1≤ … ≤ it ≤ k произведение Ai1Ai2 ∙∙∙Ak принадлежит F. 

В работе [3] были описаны все разрешимые наследственные 

формации с условием   в классе всех групп. 

Теорема. Пусть X — разрешимая S-замкнутая насыщенная 

формация.  Тогда любая S-замкнутая насыщенная подформация F из 

X будет  2-формацией в X в случае, когда F является формацией 

Шеметкова в X. 

Следствие [3]. Любая разрешимая S-замкнутая формация Ше-

меткова является  2-формацией в классе всех групп. 
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