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ОТНОСИТЕЛЬНЫЕ  2-ФОРМАЦИИ КОНЕЧНЫХ ГРУПП 

 

В данном сообщении все рассматриваемые группы считаются ко-

нечными. В обозначениях и определениях мы следуем монографии [1].
Группа G факторизуется попарно перестановочными подгруп-

пами G1, G2, … , Gn, если G = G1G2 ∙∙∙ Gn и GiGj = GjGi  для всех нату-

ральных чисел i и j с 1 ≤ i, j ≤ n.  

Замечание. В такой группе для любого набора индексов 1≤ i1≤ 

… ≤ ik ≤ n произведение Gi1Gi2 ∙∙∙ Gk является подгруппой группы       

G = G1G2 ∙∙∙ Gn. 

Определение [2]. Предположим, что F и X — классы групп и t – 

натуральное число. Класс F называется  t -классом в X, если F содер-

жит каждую X-группу G = G1G2 ∙∙∙ Gk, у которой для любого набора 

индексов 1≤ i1≤ … ≤ it ≤ k произведение Ai1Ai2 ∙∙∙Ak принадлежит F. 

В работе [3] были описаны все разрешимые наследственные 

формации с условием   в классе всех групп. 

Теорема. Пусть X — разрешимая S-замкнутая насыщенная 

формация.  Тогда любая S-замкнутая насыщенная подформация F из 

X будет  2-формацией в X в случае, когда F является формацией 

Шеметкова в X. 

Следствие [3]. Любая разрешимая S-замкнутая формация Ше-

меткова является  2-формацией в классе всех групп. 
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О СПРАВЕДЛИВОСТИ АЛЬТЕРНАТИВЫ ТИТСА 

ДЛЯ НЕКОТОРЫХ ОБОБЩЕННЫХ 

ТЕТРАЭДРАЛЬНЫХ ГРУПП 

 

Группа G  удовлетворяет альтернативе Титса, если G  содержит 

либо неабелеву свободную подгруппу, либо разрешимую подгруппу 

конечного индекса. В [1] выдвинута гипотеза, что каждая обобщенная 

тетраэдральная группа  
31 2

1 2 3 1 2 3 12 1 2 13 1 3 23 2 3
, , ( , ) ( , ) ( , ) 1 ,

kk k l m nG x x x x x x R x x R x x R x x      ∣  

где 
1 2 3
, , , , , 2k k k l m n  . удовлетворяет альтернативе Титса. К настоя-

щему времени в работах [1-5] эта гипотеза доказана для всех обоб-

щенных тетраэдральных групп, кроме групп следующего вида: 

 31 2 2 2

1 2 3 1 2 3 12 1 2 1 3 2 3
, , ( , ) ( ) ( ) 1 ,

kk kG x x x x x x R x x x x x x         ∣   (1) 

где 

1 2 3

1 1 1 1
.

2k k k
    В [3] эта гипотеза доказана для групп вида (1) в 

случае 
1 1 1

2
i j

k k
  , где i j , за исключением случая 

3
2k   и 

1 2
( , ) (3,8), (3,10), (4,5), (4,6), (4,8), (5,6)k k  . Справедлива 

Теорема 1. Пусть G  – обобщенная тетраэдральная группа с 

копредставлением (1) и выполнено одно из условий: 

1) 
1 2 3

( , , ) {(3,4,2),(3,4,3)}k k k   и 2  , 

2) 
1 2 3

( , , ) (3,4,4)k k k   и хотя бы одно из чисел , ,    равно двум. 
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