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1. Пусть Ср—/кмерпое комплексное унитарное пространство, а — век­
торы из Ср, А — фиксированная допустимая система векторов этого прост­
ранства (т. е. любые р различных векторов из системы А являются линей­
но независимыми). Рассмотрим р фиксированных линейно независимых 
трансцендентных функций gt (z), g2 (z),..., gp (z).

Определение. Вектор-функция

G(z) = (gt(z), ^(z),..., gp(z))

пространства /С называется p - м e p н о й целой кривой (|_4).
В работах (1_3) построена теория распределения значений целых кри­

вых, являющаяся полным аналогом неванлинновской теории распределе­
ния значений мероморфных функций. Напомним лишь некоторые обозна­
чения этой теории, необходимые нам далее.

Неванлинновской характеристикой целой кривой G(z) называется

2л
т (г, G) = ^ln||G(r^)||d0 

о

2«
и(г^0 + О, (1)

о
где

и (z) = шах In I gk (z) I = In I ga{Z) (z) |, a(z) = 1, 2, 3, ..., p.

Порядок p и нижний порядок X целой кривой G(z) вводим обычным 
способом.

Неванлинновская функция приближения m(r, a, G) и функция числа 
N (г, a, G) определяются так:

m (г, a, G) = lnl|G(r?9) И'311
2« i | (G (+9)-а) |

de;

N (г, a, G) = [n(t, a, G) — п (0, a, G)] d In t п (0, a, G) In г, 
о

где n(l, a, G) — число корней скалярного произведения

(G(z)-a)

в круге |z| (аеЛ). Пусть
я / г<\ ы (г, a, G)КА

Величина б (a, G) называется дефектом целой кривой G(z) в смысле 
Р. Неванлинны. Известно, что для любой фиксированной допустимой си-
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стены векторов А
3 s (a, G) С р.

С другой стороны, для исследования роста мероморфных функций 
в равномерной метрике на [0, 2л] в работах (5~8) введены и исследованы 
свойства соответствующих характеристик. При этом получены соотноше­
ния, вполне аналогичные соотношениям неванлинновской теории. Заме­
тим, что с стой точки зрения оказалось возможным исследовать рост не 
только мероморфных, но и (Х-псевдомероморфных функций (9_п). Одной пз 
основных характеристик роста мероморфных и (Тпсевдомероморфных 
функций в равномерной метрике является величина отклонения Р(а, f) 
функции /(z) от числа а. В работе (12) введена величина отклонения 
|3(а, G) целой кривой G(z) от вектора а. Напомним это определение. По­
ложим для а е А

L (г, a, G) = max In II II-II а ||
KG -а) |

=- 1и II G Нв<аЬ ||-|| а || 
|(G(rci0<a’).a)i

₽ (a, G)

Определение. Величину [3(a, G) назовем величиной откло­
нения целой кривой G(z) от вектора а. Если для некоторого вектора 
а е А р(а, G) > 0, то будем говорить, что целая кривая G(z) имеет по­
ложительное отклонение от вектора а.

Приведем один результат о свойствах величин отклонений целых кри­
вых, установленный в работе (12).

Теорема. Если целая кривая G(z) имеет конечный нижний порядок 
X, тогда

а) для любого вектора а £.4
Йд’ Х<0’5’ t1’1)

лХ, Х>0,5; (1,2)

б) множество
Qa(G) = {аеЛ: р(а, G) > 0}

не более чем счетно.
Оценки (1,1) и (1,2) точные.
Если /(z) — мероморфная функция нижнего порядка X < 1 и множе­

ство
Щ/) = {а: ₽(«, /) > 0}

содержит более одной точки, тогда при любых а и b (см. (7))

Р(Щ/) + р (&,/)< nX tg^ ■ [2-6(а,/)-6 (&,/)]. (1,3)

В этой работе получен аналог оценки (1,3) для целых кривых.
Занумеруем векторы а е QA (G) в порядке невозрастания величин от­

клонений
Р(ай, G) >p(ak+1, G), *=1,2,3,...

Справедливы следующие утверждения.
Теорема 1. Если нижний порядок целой кривой G(z) X <4 1,тогда

v
Р (ap, G) < лХ- ig • I р - 2 6 (аъ G)1. (1,4)

L ■’
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Следствие 1. Для целых кривых нулевого нижнего порядка мно­
жество QA(G) содержит самое большее р — 1 вектор.

Это аналог теоремы Ж. Валирона (13) для мероморфных функций ну­
левого нижнего порядка.

Следствие 2. Для дефектов и величин отклонений целых кривых 
нулевого нижнего порядка справедливы соотношения

2 6(a,G)<p-l, 3 ₽(а, G)<p-1. (1,5)
a=A аеА

Точность оценок (1,4) и (1,5) характеризует следующая
Теорема 2. Для любого X, 0 < Z 0,5, существует целая кривая 

G;_ (г) нижнего порядка X, для которой
р

₽ (ар_ъ G>.) = Р (ар, Gx) = -A- nZ, tg -Al 2 [1 — 6 (afe, GX)J.
fe=i

Существует целая кривая G0(z) нулевого нижнего порядка, для которой

6 (afe, Go) = р (ak, Go) = 1 при k = 1, 2, 3,..., р — 1
и

6(ай, Go) = Р(ай, Go) = 0 при к^р.

2. При доказательстве теоремы 1 используется специальное представ­
ление мероморфных функций нижнего порядка Х<1 (см. (7)), а также 
общие факты теории целых кривых (см., С"’) ).

3. Замечание. Пусть G(z) —целая кривая нижнего порядка л
sL 0,5 и ак — векторы из фиксированной допустимой системы А. Пусть 
{a,,} cz <2л (G) занумерованы в порядке невозрастания величин отклонений 
Р(аА, G). Вероятно, если (ср. теорема 1 из (’))

р-1
P(ap_!, G)>nMg4Mp — 2 6(а/г, G)l, Х>0,

L k=i J

то множество (G) содержит лишь р — 1 вектор а!, а2,..., aP_i.

Харьковский государственный университет Поступило
им. А. М. Горького 14 Ш 1972
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