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Обозначим символом G основной A-мерный куб с центром в нуле и реб­
ром 2л. Суммирование (С, а) означает прямоугольное ограниченное сум­
мирование методом Чезаро порядка а, суммирование А — ограниченное 
суммирование методом Абеля.

В работе (*) устанавливались достаточные условия локализации сред­
них метода (С, а) и А А-кратного тригонометрического ряда Фурье в 
классах Лиувилля GP*T(G). Было показано, что для методов (G, а) поряд­
ка ue[0, 1) справедлив принцип локализации в классе LP*V(G), если 
р(у + а) N — 1, р > 1, у 0, а для метода А и метода (С, а) порядка 
а 4==1 этот принцип справедлив при условии, что р (у + 1) > N — 1, если 
р > 1, у > 0, и при условии р N — 1, если р > 1, у — 0. Из теорем 
вложения (2) следует, что этот результат верен при р = 1, у > 0 со стро­
гим знаком неравенства в условии на р и у в случае а из полуинтервала 
[0, 1) и полностью сохраняется для а 1 и метода А.

В этой заметке устанавливаются окончательные условия локализации 
для методов (С, а) и А в классах LP*T(G) при р 7^ 1, у 0.

Теорема 1 (у > 0). 1) Для метода (С, а) порядка це [0,1) спра­
ведлив принцип локализации в классе Li*'l(G), если у + а = N — 1.

2) В классах при условии, что р 7^ 1, р(у + 1) = N — 1, спра­
ведлив принцип локализации для метода А и метода (С, а) при а 1.

Теорема 2 (р 1, у^0). 1) Для метода (С, а) порядка ае [0, 1) 
при условии p(y-j-a) < N— 1, вообще говоря, не справедлив принцип 
локализации в классе LrT"(G).

2) В классе LP*V(G) при условии, что р( у 4~ 1) < N — 1, а 0, вооб­
ще говоря, нет локализации ни для метода (С, а), ни для метода А.

1. Сделаем некоторые указания по поводу доказательства сформулиро­
ванных утверждений. Рассмотрим случай (С, а) при а 0. Введем для 
у > 0 ядро ТДх, у) (см. (3)) типа ядра Бесселя — Макдональда. Обозна­
чим чезаровские средние ядра через опа(х, у, Т?), где п = {п,, п2, ..., п_у}. 
Имеет место следующая лемма о представлении ona(^, у, Ту ).

Лемма.
N / п{-1 / ki \ fc.+l

б£(х,У,7\) = С(А,у)- П 3 2 J ' $ tidti +
i=2 I fej=0 \ 3=0 /

ni oo
j (%i > Hi) ki ' f

где Хп'Ь = An_^/An, An = (a 4- 1)... (a 4" n)/nl, иг — t2 4- . .. 4" 1,
Р/г, если k ~ 0,

Vk I cos к(х — у), если к~Д>0;
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Теорему 1 доказываем, опираясь на лемму, методом, развитым в р; 
боте В. А. Ильина (3).

Схема доказательства теоремы 2 для метода (С, а. 
Пусть оо и V1 < Th / tij <' К для любых i, j = 1, 2,..., N. Выбере: 
подпоследовательность {п} векторов такую, что в ней два неравных вектс 
ра имеют различные первые координаты. Пусть х0 = О, D — произвольна 
внутренняя окрестность нуля. Введем банахово пространство функци 
h(y), принадлежащих классу LP(G) при /)>1и обращающихся тождест 
венно в нуль в области D, с обычной нормой в этом пространстве. В сопря 
женном пространстве Lq(G— D) рассмотрим последовательность функци 
о„“(хо, у, Ту) = crn“(zo, у, Ту). С помощью леммы доказывается, что

Иш Цоп.^о. У, Ty)k(G-D) = оо (1п„—’

при соблюдении условий теоремы 2 на а, р, у. Из (1) и из теоремы Бана 
ха — Штейнгауза резонансного типа (см. (4), гл. 1) следует существовани 
функции h(y) ^LP(G). обращающейся тождественно в нуль в области 1 
и такой, что

Тогда функция ф(^)= h (y)-Ty(x,y)dy реализует пример, дс
G—D

называющий справедливость теоремы 2 для метода (С, а).
2. Идея доказательства теорем 1 и 2 для метода Абеля та же, что и дл 

методов (С, а), но само доказательство требует отдельной записи.
Замечание. Метод доказательства теоремы 2 для классов LP(G) пр: 

р > 1 такой же, как и для классов LP*V(G), при этом используются изве 
стные представления (см. (5)) ядер A,“(t) метода (С, а) и ядер Ar(t) ме 
тода Абеля и оценки их норм в Lq. Условия локализации в классе интегри 
руемых функций изучались в работе (6).
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