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Пусть {X„}, n = 1, 2,...,—последовательность независимых случай­
ных величин (с.в.) с математическими ожиданиями, равными нулю, и ко­
нечными дисперсиями оД о22,... Обозначим

п п

А=1
п

Sn = 2 X k 5
k=l

sn = max Sk;

G(^) = x^Q; G(x) = 0, если х<^0;e'Wdt, если
о

Дп (я) = | Р {5П < хВп} — G (z) |, Дп = sup Дп (х).
X

В ряде работ исследовалась скорость сходимости P{Sn<xB„} к пре­
дельному закону G(x). Представляет интерес нахождение оптимальной 
оценки для Дп в терминах дроби Ляпунова Ln, р, р> 2. Первая оценка 
такого рода была получена Ю. В. Прохоровым (‘) для с.в. Xt, Х2,... с 
конечными моментами Е | Xk |3, к = 1, 2,..., и имела порядок Еп.з log2 L 
Затем для случая, когда существуют моменты £|ХДР, р > 2, к — 1, 2,. 
f ' т '/(1+Р)были приведены оценки порядка с различными
стантами (2,3). Для симметричных с.в. Xt, Х2,... в 
оценка

п, 3«
• * » 

абсолютными кон- 
работе (4) дается

An<ZC/MPp, Р>2,

с абсолютной константой С. Т. В. Араком и автором 
были построены примеры симметричных независимых с.в., для которых не 
выполняется оценка

(1)
для любого р > 2

Ап = о(ед. (2)
Таким образом, для симметричных с.в. оценка (1) является оптималь­

ной с точностью до абсолютной константы.
В настоящей работе удается получить оценку (1) без предположения 

симметричности с.в. X,, Х2,... Тем самым мы установим, что для с.в. 
Xt, Х2,..., имеющих при некотором р>2 моменты Е|Xk|р < °°, к = 
= 1,2,..., оптимальной в терминах дроби Ляпунова является оценка (1).

Теорема 1. Пусть {ХД, к = 1, 2,...,— последовательность независи­
мых случайных величин, и пусть EXh = 0, 0 < Е[ X,. |р < °°, к = 1, 2,..., 
при некотором р <2.

Тогда
1/р 
'п, рД„ < СЦ

для любого натурального п, где С — абсолютная константа.
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Наметим доказательство теоремы. Выберем произвольное е > 0. Обо­
значим

Sk, п
п

S
1=1

п

если Xn e, f Xn, если
если Xn "Д> e; n — [0, если

если | xn I <X 8,rX--{o.
если | xn 1 > e;

X„,,, к,. 1,2,3,i 5 k, n — max Sk, г,

1=1

к = 2;

Лемма. Для всех nul^n имеют место неравенства 
Р {53. „ - 53,, - Е (S3, п - S3,,) > Сое} < */2,

Р {S3, „ — S—--E (S3, „ — Si,;) — сое} 5* V2,
где Со = 6,0765.

Доказательство этого результата можно найти в работе (3).
п

Далее, учитывая, что Xt, ■ Х3, г < Х2,;, 1 = 1, 2,..., и 2 \ЕХ3, г|< Апт
z=i

имеем для I — 1, 2,. . . , п
Р{51, „ St, i X-' Сое 4" Л,,} -4 Р{5(, п — Si, i — Е{S3, п — S3, i) 'х сое} 'X

С Р {53, n - S3,; - Е (S^ п - 53. г) =5 Со8} < 73, (3)
Р{52. n-S2.,^ -с„е -А„}> P{S2 ,, - S2, t -E(S3, n - 53,,) > -coe}>

> P {53. n-S3,,-E {Si. n - Si, -c„e} > V2. (4)
Отметим, что

Xi.^X^Xi.,, k = l,2,... (5)
Из неравенств (4) п (5) получаем

п

Р{5п>^}<Р{5г,п>^} = 2 Р{52,!<х; . ..; 52,^1<ж; S2,k Х<

п

<2 2 Р {52,г < л?; • • 52,ц <z; S2, k>x}P{S2,n — 5.,. г, > — cos — zl,J C
k^l

n

<2 2 Р{52,1<ж; ...; S2,k-i <.x; S2,k^x; S2,n~> x ~ coe — .1,.}- '
fc=i

^2P{52,n>z-c08-ДД. (6)

Из неравенств (3) и (5), учитывая, что Xlj(i<£, к = 1, 2,..., имеем 
для х X' 0

Р {Х„ > х} > Р {5г> п > х} = 2 р №,1 <>;...; 5Ь< х- Sv, k > ,z} = 
k=l

n
— 2 P {^1,1 <C *г; . . .; 51, k-i x; x + s} >

k~l
n

2 2 P {5i,i < z; ...; Si, k-i < x; x <X 5X, & <X x e} X
k=i

X P {5i, n 5i, k coe ~i An] > 2 2 P {5i,i <7 x\...; 51;fe_i •''Xr; (/)
k=i

x < 5i, k sX x Ц- e; 5i, n x -X e An -j- coe} = 2P (5i, n x s -7 An - coe}.
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Получили, что для любого 8> О и т О

2P{S4i х + я + Ar + сое} '■< Р{5„Л х} < 2Р{812, п>х — сое — Л„}- (8)

Из неравенства (8) аналогично тому, как это делается в работе (4), 
получаем оценку (1). Из этого же неравенства можно получить и нерав­
номерную оценку для Д„ (г). Имеет место следующая

Теорема 2. В условиях теоремы 1 для любого 2 < р 3, натураль­
ного п и любого х > 0 справедливо неравенство

max
(9)

с абсолютной константой С.
Заметим, что в работе (4) эта теорема была доказана для симметрич­

ных с.в. Xt, Хг,...
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