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В заметке (*) показано, как по результатам измерений в точках {zs} 
ординаты {z/s} наблюдаемой прямой у = kx + I восстанавливается мини­
мальная доверительная область для параметров к, I при заданном уровне 
достоверности 1 — е и заданной целевой функции (значении ординаты пря­
мой в точке яг0). Главное состоит в том, что целевая функция индуцирует 
в пространстве параметров к. I соответствующую этой функции меру.

В условиях (*) тривиальны широкие обобщения как на семейство кри­
вых, так и на вид целевой функции. Однако в (*) требуется знание априор­
ного распределения плотности вероятности в семействе допустимых 
кривых.

В заметке (2), наоборот, решается задача о построении немажорируемо- 
го рецепта для нахождения доверительной области с заданным уровнем до­
стоверности без всяких предположений об априорном распределении плот­
ности вероятности наблюдаемой величины. Однако в этом случае мера в 
пространстве значений измеряемой (векторной) величины считается за­
данной и минимальность доверительной области определяется по этой 
мере.

В этой работе делается попытка решить задачу типа задачи в заметке 
(2), но с тем, чтобы мера в пространстве параметров индуцировалась це­
левой функцией, как в (*).

Пусть для простоты мы, как ив (*), наблюдаем в точках {a:s} ординаты 
{z/s} прямой

у = кх + I (1)

(s = 1, 2,..., п).
Пусть приборные ошибки заданы функциями <ps(z/s, у„°), и пусть, на­

пример, измерения независимы.
Пусть наша целевая функция состоит в получении минимальной дове­

рительной области для ординаты прямой (1) в точке х0 при заданном уров­
не достоверности 1 — е.

Мы теперь частично откажемся от предположения о задании априорно­
го распределения плотности вероятности F(k, I) в пространстве прямых 
вида (1).

Пусть нам не задано априорное распределение плотности вероятности 
значений у0 прямых (1) в точке х0. Однако мы потребуем для любого у0 
знания условной плотности вероятности Fw(k, I) при условии, что 
кх0 + I = г/0.

Иными словами, мы не знаем, куда и как часто попадает выстрел, но 
для каждого места попадания знаем распределение вероятности попаданий 
в заданную точку с разных направлений.

В этих условиях рассмотрим для каждого уа пучок прямых

у - уа = к(х - ж0). (2>

Теперь вместо верхнего лебеговского множества плотности вероятности 
наблюдений {г/J при заданных значениях к, I, как в (*), мы рассмотрим
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функцию
n

fvo (*- 0 = FV, А'. О II Ф» S, Л’ (3)
8=1

где
У°* = (1/о — Ь'о) + кх*-

Далее, как в (2), мы рассмотрим верхнее лебеговское множество Qw, Е 
значении fw,(k, I) > а(е) такое, что

J fvAk>l)dt =- (! ~£^fvAkA)dt, (4)

^Уо,е

где dt соответствует движению по пучку (2) и в правой части (4) интеграл 
взят по всему пучку.

Теперь, как и в (2), искомый немажорируемый рецепт создания довери­
тельной области D,{yt,. . . , (/„) значений у0 при данном е > 0 и при наблю­
денных значениях {'/} состоит в том, что к DAyi, ■ • ■, Р«) относятся все 
Уо, для которых

(Ю, • • • ? Уп) е* (и)

Доказательство немажорируемости такого рецепта с помощью теоремы 
Фубини повторяет доказательство теоремы 1 в заметке (2). Предполагает­
ся измеримость всех необходимых функций и конечность интегралов, к ко­
торым применяется теорема Фубини.

Обобщение указанного результата на другие классы допустимых кри­
вых очевидно. Наоборот, задание целевой функции при таком подходе тре­
бует выделения пучков траекторий, и широкие обобщения целевой функции 
для меня затруднительны.

Естественно встает вопрос о соотношении сказанного в (*) и данной 
заметке с методом наименьших квадратов (м.н.к.). В. А. Кронрод показад, 
что если класс допустимых функций — многочлены вида
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то при нормальном распределении приборных ошибок для постоянной (пре­
дельно) плотности вероятности любых значений коэффициентов аР значе­
ние многочлена (6) в т0, полученное по м.н.к., попадает в середину мини­
мального доверительного интервала, даваемого нашим рецептом.

Однако уже для равновероятных углов наклона прямой (1) при равно­
вероятных значениях I и нормальном распределении приборных ошибок 
точка попадания у0*, полученная по м.н.к., может существенно отклоняться 
от середины соответствующего доверительного интервала.
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