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Пусть А — оператор в гильбертовом пространстве Я,, В — оператор в 
гильбертовом пространстве Я2. Обозначим через int (Л, Б) «сплетение» 
операторов А и В:

int (А, В) = Н2): ХА = ВХ}.

Известная теорема Фаглида — Патнэма (’,2) гласит, что для нормаль­
ных операторов А и В int (Л*, Б*) = int (Л, Б). Используя этот резуль­
тат, нетрудно доказать, что для нормальных операторов Л и Б простран­
ство int (Л, Б) рефлексивно (в смысле (3): множество Н2) на­
зывается рефлективным, если оно совпадает с множеством

def ___
Alglat S = П ({X GE ® (Hx, H2): Xx GE Sx\).

xeHi
Если пространства IE и H2 конечномерны, то для рефлективности про­

странства int(A, Б) необходимо и достаточно, чтобы либо спектры опера­
торов Л и Б не пересекались (тогда int (Л, Б) = (0)), либо хотя бы один 
нз операторов Л, Б был подобен нормальному оператору. В частности, 
коммутант (Л7) =int(A, Л) оператора Л, действующего в конечномерном 
пространстве, рефлексивен тогда и только тогда, когда оператор А подобен 
нормальному оператору.

В настоящей работе мы обобщим эти утверждения, рассматривая опе­
раторы более широкого класса, чем нормальные пли конечномерные, а 
именно, операторы, порождающие конечные И^-алгебры типа I.

Напомним (см. (5), стр. 67), что оператор А называется квазиаффин- 
ным преобразованием оператора А', если пространство int (Л, Л7) содер­
жит оператор с нулевым ядром и плотным образом. Если, кроме того, 
Л7 — квазиаффинное преобразование Л, то операторы Л и А' квазипо- 
добны.

Предложение 1. Если оператор А — квазиаффинное преобразова­
ние оператора А’, оператор В' — квазиаффинное преобразование операто­
ра В и пространство int(A, Б) рефлексивно, то пространство int(A7, В') 
также рефлексивно.

Следствие. Оператор, квазиподобный оператору с рефлексивным 
коммутантом, также имеет рефлексивный коммутант.

Предл ожени е 2. Пусть А © Аа, В — @ В$ (символ © исполъ- 
J1 2

зован для обозначения прямой суммы). Для рефлексивности простран­
ства int(A,5) необходимо и достаточно, чтобы все пространства 
int(Aa, Ва) были рефлексивны.

Пусть Л — нормальный оператор в гильбертовом пространстве Н, п — 
натуральное число. Обозначим через Б(п> прямую сумму п экземпляров 
пространства Н и через J (га, Л) — оператор в Н{п}, определенный следую­
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щей (п X и)-матрицей с коэффициентами из S3 (Я, Я):

(*)

Предложение 3. Оператор, порождающий конечную W-алгебру 
типа I, квазиподобен прямой сумме операторов вида (*).

Предложение 4. Пусть А и В —нормальные операторы, пит — 
натуральные числа. Для того чтобы пространство int(J(zi, A), J(m,B)) 
было рефлексивным, необходимо и достаточно, чтобы выполнялось хотя 
бы одно из следующих условий', а) п = 1, б) m = 1, в) спектральные 
меры операторов А и В взаимно сингулярны.

Из предложений 1—4 непосредственно получаем следующий результат.
Предложение 5. Если каждый из операторов А и В порождает 

конечную ~№*-алгебру типа I и, кроме того, int(A, В) #=0, то для рефлек­
сивности пространства int(A,5) необходимо и достаточно, чтобы хотя бы 
один из операторов А, В был квазиподобен нормальному оператору.

Следствие. Оператор, порождающий конечную W*-auee6py типа I, 
имеет рефлексивный коммутант тогда и только тогда, когда он квазипо­
добен нормальному оператору.

Вообще говоря, оператор, коммутант которого рефлексивен, не обя­
зан быть квазиподобным нормальному оператору. Примером может слу­
жить односторонний сдвиг (см. (4)). Аналогично, нормальность одного 
из операторов А, В недостаточна для рефлексивности int(4,5): сплете­
ние одностороннего сдвига с двусторонним нерефлексивно. Используя 
теорему о дилатации коммутанта ((5), стр. 74), можно доказать следую­
щее более общее утверждение.

И р е д л ожени е 6. Если А и В — изометрии, то для рефлексивности 
пространства int(4, В) необходимо и достаточно, чтобы выполнялось хотя 
бы одно из следующих условий', а) спектральная мера унитарной части 
оператора В сингулярна с мерой Лебега на окружности', б) оператор А 
унитарен.

Предложение 7. Если А — изометрия, В — неунитарная коизомет- 
рия, то пространство int(A,#) рефлексивно тогда и только тогда, когда 
А — сингулярный унитарный оператор.
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