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Условные обозначения: Z+ — множество натуральных чисел, — мно­
жество {1, ...,п}, 91„ — множество всех подмножеств й„, А?„(А) — 

количество элементов множества Q„ Л A, v„(A) =—АДА), р — простые 
числа, Yp = [т+р] ’ — показатель, с которым простое число р вхо­

дит в разложение m, $Р(т) =min {ар(пг), ч₽}, w(t) — процесс Винера, 
к.м.р,— конечномерные распределения.

В настоящей заметке излагается ряд результатов, связанных с моде­
лированием броуновского движения при помощи конструкции, использо­
ванной в (‘) (см. также (2), гл. X). В отличие от названных работ при 
построении процессов использованы не характеры, а некоторый класс 
мультипликативных функций, описанный ниже. Основная трудность со­
стояла в получении аналогов известного неравенства А. Вейля, доказанно­
го им для характеров.

Пусть — функции натурального аргумента, принимающие значе­
ния ±1.

1

VKUn(m, t) = 2 ^(n) (т + k), 
i^thn

Ln(m, s, t) = (7n(m, t) — Un(m, s'),

где hn — возрастающая последовательность натуральных чисел, т е 
s и t — вещественные числа, 0 + s < t.

Введем вероятностные пространства Fn = {Qn, Sl,„ v„}. Функции i|?(n) — 
случайные величины на Fn, Un — случайные процессы, а — их прира­
щения.

Положим
п у

ф+....ч («) = -^ 2 П ^(n> ("* + kfr, Y, kj Z+,
m=i ]=i

Ту,п= sup |ф41.... 6 (га)|, Ну, „ = sup Tlf„.
A’],...., fey l^y

ki^hn- thA

Будем говорить, что выполняется условие (1) (или обладают 
свойством (1)), если для всякого фиксированного у Ту, п->- 0 при п -> <», 
и выполняется условие (2), если hn = о (R ~ .

Положим, кроме того, r (тп) равной

сильно мультипликативна, и п т|5(р₽р(т)), 
р|т

II 1 (р), если if> 
< Р<г

если ч|з вполне мультипли­

кативна; ipr = ipi,
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Теорема 1. При выполнении условий (1) и (2) к.м.р. Un(t) сходят­
ся к к.м.р. w (t).

Теорема 2. г = г(п)->-<», v = v(ji) -*■ h — h<v<r,
1пг = о(1пи); тогда свойство (1) функций г|?„, т эквивалентно условию

2 р

ф(р)=—1

2 4"’ 3®x = sup{n|Slt<2:}.
Р<и Р

Ф (Р)=-1

Обозначим

Теорема 3. В предположениях теоремы 2 верны утверждения:
а) из свойства (1) следует 2 — =оо,

р: Ф (р)=—1 р

б) если 2 —=00,7’0 при выборе h<v = Wyn, где уп^а®г,
р : Ф(р)=-1 р

О < а < 1, имеет место (1) и
с1(у)е-(1-“)® + с2(у)е-: 111 "/1п г

Если при ЭТОМ In= о ’ то К-М-Р- Unit) сходятся к к.м.р. w(t).
Теорема 4. Существует постоянная с0 такая, что при h < с0 In n/ln г 

утверждения теорем 2 иЗ верны для фг.
Доказательство теорем 2—4 заключается в том, что Фл„ . .., йу in) 

v
есть значение характеристической функции величины e(n)(m + kj)

i=i
в точке л, где е("’ аддитивна и обладает свойством = (—1) .

С помощью методов, изложенных в книге И. П. Кубилюса (3), а также 
результатов Р. В. Уждавиниса (4) оценку характеристической функции 
нетрудно получить, изучая характеристическую функцию суммы незави­
симых случайных величин, распределения которых известны.

Теорема 5. Пусть Z„im, t) — ломаные, построенные по точкам раз­
рыва траекторий £7„(m, t). Тогда к.м.р. Znim, t) и Unim, t) сходятся к 
к.м.р. wit) одновременно, причем в условиях теорем 2—4 имеет место 
слабая сходимость мер, порожденных процессами Znim, t), к мере, по­
рожденной wit), в пространствах С[а, &].

Из условий (1) и (2) следует, что E\Zn(m, t)—Znim, s) |2Й=^ 
^Hkit — s)k для всякого k^Z+, а отсюда — слабая сходимость мер 
(см. (5), стр. 583).
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