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Пусть (Л/, р) — пространство с мерой, Е — функциональная банахова 
решетка (ф.б.р.) на (Л/, ц), А — банахово пространство. Совокупность 
Е(А) всех 4-значных сильно ц-измеримых (классов) функций и=и(т), 
т^М, и(т)^А, таких, что ||u(m) ||ле.Е, является банаховым пространст­
вом по норме

11»1|Е(л>=11 Ци(то) ||А||Е.

Отметив, что для банаховой пары Во, В, мы полагаем
||у|1во+в,=^(у, 1; Во, Bt),

где
К {у, t; Во, Bi)= inf (||ро11в.+^111/111в,)

при (5), напомним, что метод констант — способ построения интер­
поляционных пространств (’, 2) — заключается в том, что банаховой паре 
Ао, А, с помощью двух ф.б.р. Ео, Et (пространств-параметров) на (М, ц) 
сопоставляется банахово пространство (Ао, А^в^в^Ао+А,, получающее­
ся из суммы ^о(Ао)+£'1(А)) как замкнутое подпространство всех посто­
янных ц-п.в. функций (отождествляемых с их значениями).

Если Е — ф.б.р. на ((0, <»), dt/t), то выражение ||Х(х, 1; Ао, А) ||в за­
дает норму банахова пространства (Ао, -41)вя, и с точностью до эквива­
лентных норм

(Ао, А1)ЕК= (Ао, Ai)e,е‘,
где

ll/M=h7(*)U —оо<е<оо.

В 1963 г. Ж. Петре доказал (5, ’), что

(Ао, AJl-s ,L‘-e= (Ао, Ai) ь-e

(с эквивалентными нормами), где О<0<1, 1/р=(1—6)/po+0/pi, и поставил 
вопрос (’): для каких ф.б.р. Ео, Ei на ((0, °°), dt/t) существует ф.б.р. Е 
на ((0, °°), dt/t) такая, что

(Ао, Ai)Bo, в,— (Ао, А,)ЕК.
Пусть х<^А0+А,, s>0. Положим (3, 4, ‘)

G(x, s; Ао, А,) = inf
x»+sc1=I

||xo||Ao<a

(=o°, если представлений x0+xi=x c не существует).
Теорема 1.

II II (Ao, At) =inf (||<p (m) ||Eo+||G(я, <p (m); Ao, At) ||B1),
Eq, Hi ф

где инфимум берется no всем ^.-измеримым функциям ср=ф(лг) таким, 
что <р(т)>>К{х, 0; Ас, А\) р,-п.в.
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Лемма 1. Если s^K(x, 0; Ao, 4Д, to

G(x,s-,
(K(x,t; 40)4i)-s) +

A o, A ,) =sup----------------------------- =
i>0 t

ess sup 
i>0

(K(x,t; A0,Al)—s') +

Лемма 2. Если L«,,E — ф.б.р. на (M, ц), то
G(f,s; Е», Е) =|| (|/(m) | —s)+||Е.

Лемма 3 (основная). Если s^K(x, 0; 40, At), то 
G(x, s; 40, 41)=G(E(a:, •; Ао, 4Д, s; L., L„~").

Доказательство вытекает из леммы 1 и леммы 2 с f—K(x, •; 
40, 41) и E=La,~l.

Теорема 2 (общая теорема о параметрах).
lla:||(.i0,A,)E Е =И(г,*;4о,41)||

"•* (L„,L„ )ЕоЕ1

т. е. (40, 4i)E(1iE1— (4о, 41) К
(La,, Ln )Ео В1

с равными нормами.

Доказательство вытекает из леммы 3 и теоремы 1.
Если Ео, Ei — ф.б.р. на (М, р), то кальдеронова шкала между Ео и Е, 

состоит из банаховых пространств E’-flEie, О<0<1, содержащих те и толь­
ко те р-измернмые функции /=/(т), которые допускают оценку |/(тп) |< 
s5%|/o(n?) | *-91/Дго) 19, А>0, IIAIkt^l, с нормой inf X.

Теорема 3 (специальная теорема о параметрах). С точностью да 
эквивалентных норм (при 0^00=5^01^1)

Лемма 4. Если Е —ф.б.р. на ((0, <»), cLt/t), — °°<0o=^01<ooj То вели­
чины

и \\te’K(f,te‘~\ L^,L2l)\\s 

эквивалентны.
Лемма 5. Если измеримая функция f=f(t) неотрицательна при 

то K(f, t; L^, Ln,"1) является наименьшей вогнутой мажорантой f.
Теорема 4 (теорема о параметрах для кальдероновой шкалы). Если 

0^00=5^01^1, то величины 

эквивалентны.
Доказательство вытекает из теоремы 2, теоремы 3, леммы 4 и 

леммы 5.

«Вычислив» пространство (Е^, L„ ) в г i-е (а это легко сделать с 

помощью теоремы 1 и того, что если К(х, 0) =0, то К^(х, t) == 
=tG(x, К„(х, t)) при t>0; здесь К„(х, t)=Koc(x, t; 40, 4Д = 
= inf max (Haro II a„, iH^ilL,) ) и применяя теорему 4 при Е0=Е M°iEi=Li_9r 

Xo+xt==X
получим теорему Ж. Петре.

Автор благодарит С. Г. Крейна за полезные обсуждения.
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