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Пусть F (%) — вещественная, ограниченная, абсолютно интегрируемая 
функция, T^Rm, M=ess sup | F (X) |,

R(f) =—— f e-^F^dT, 
(2л)

t^Rm.

Пусть G — ограниченная конечно-связная область в Rm с 2-гладкой гра­
ницей dG. Для 7’^(0, +<») рассмотрим область GT={7’5}SeG. Пусть RT — 
оператор с ядром 7? (и—к) в L2(GT), Е — тождественный оператор, h^R1.

Символ DT(h) обозначим Фредгольмов определитель оператора E—hRT. 
Для a<=R' определим а+=(а+1 а\ )/2. Для t^Rm введем функцию

g(i) = j Ц,и(0)) + йо, 

dG

где п (а) — внешняя нормаль к dG в точке o^dG. Пусть выполнено условие 
J\t\2\R(f)\2dt<<*>.

Rm

Тогда для тп>1 при Т’-’-Н-оо равномерно внутри интервала | h | <М~1 
имеет место следующее соотношение:

DT (IT) = exp | Tm Jln (1-U))
Rm

+Tm-i-^-jg(t)l^^je-i^ln(l-hFa))dkfdt+d(T^)y (1) 

Rm Rm

В случае m—1, G=(0, 1) этот результат соответствует некоторому уси­
лению теоремы М. Каца (*). Как показал для этого случая Дж. Хирш- 
ман (2,3), налагаемые здесь условия можно еще ослабить. В других терми­
нах поведение DT(h) изучал Н. И. Ахиезер (4). Ниже приводится схема 
доказательства (1).

Лемма 1. Пусть т=\. Тогда равномерно внутри | h | <М~1 при 7’->+оо

±°° 
cnhn,

гр +“ ±“
1пРг(Л)- —J ln(l-/iF(X))dX^J2 с„.

— оо

где

2_
п

+ оо п — 1 0 0

Re ли ... J R(fi—tz)R{ti—t3')...
0 н=1 —оо —оо

где функции в { } абсолютно интегрируемы по s.
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Сравнение леммы 1 с результатом Дж. Хиршмана (2) дает при 
п=2, 3,... функциональные тождества, играющие ключевую роль в дока­
зательстве.

Вернемся к т>1. Для | h | <М~1 имеем

In Z)T (Л) = — У1 —sp RTn.
J пп—1

Введем функции
Ут,*(в) = J .. • J f2)T?(f2—is).. .R(tk—s')R’n-k{s—tl)dtl.. .dth. (2} 

Gy Gy
Тогда

n—i 

sp2?rn=71"1mes(G)7?”*(O)—J yi.ki.sjds.
ft=l R^\Gjr

Пусть GTA — подмножество точек из Rm, удаленных от G менее, чем: 
на А. Применив в (2) неравенство Шварца по ii, учитывая ||7?Т||^ЛГ, по­
лучим

J Дз) ( J J Iil2l7?(f)l2di)/2.

Kw\GA Rtn |i|>Aj

Выберем А столь малым, чтобы в GTA\GT можно было ввести коорди­
наты трубчатой окрестности (г, Го), где r>0, a^dG. Сделав в (2) замену 
T,=i,—нТ7, имея в Rm при Т->+°°

{Gt—оГ}-*{(т, п(о))<0}

и обосновывая предельные переходы рассуждениями типа (3), получим 
предельное соотношение типа (1) с некоторым выражением А для члена 
при Tm~l. Введем в R™ такой базис А={щ,..., пт}, что п,=п(в). После 
введения функции

RN{s)=R

и применения к преобразованному соответственно выражению А теоремы 
о свертке преобразований Фурье, леммы 1, тождества Парсеваля полу­
чаем (1).

Соотношение (1) позволяет обобщить теоремы 1 и 2 работы (5) на гаус­
совские случайные поля.

Автор благодарен И. А. Ибрагимову за постоянный интерес к работе.

Ленинградский государственный университет Поступило
им. А. А. Жданова 27 III1973

(Ёл-)
1=1

ЦИТИРОВАННАЯ ЛИТЕРАТУРА

1 М. Кас, Duke Math. J., v. 21, 501 (1954). 2 7. 7. Hirschman jr., J. Math. Meeh., 
v. 16, 2, 167 (1966). 3 I. I. Hirschman jr., Arch. Rat. Meeh. Anal., v. 38, 3, 189 (1970). 
4 H. И. Ахиезер, Укр. матем. журн., т. 16, 445 (1964). 5 И. Ю. Линник, Пробл. пе­
редачи информ., т. 8, 4, 55 (1972).

1012


