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ОБЩИЕ ИНТЕГРАЛЬНЫЕ ПРЕДСТАВЛЕНИЯ ТЕМЛЯКОВА, 
ШВАРЦА - ТЕМЛЯКОВА И ПУАССОНА - ТЕМЛЯКОВА 

С ОПРЕДЕЛЯЮЩИМ n-МЕРНЫМ МНОГООБРАЗИЕМ 
В ПРОСТРАНСТВЕ Сп

(Представлено академиком М. А. Лаврентьевым 19 XII 1974)

Автором (', 2) в случае ограниченных выпуклых полных «-круговых 
областей D, п^2, были решены задачи установления общих интегральных 
представлений Темлякова, Шварца — Темлякова и Пуассона — Темляко- 
ва *.  В этих представлениях многообразие, на котором задаются соответ­
ствующие плотности, есть либо вся граница области D, либо ее {2п— 1)- 
мерная часть. В настоящей статье показано, что существуют общие ин­
тегральные представления, природа которых подобна природе общих 
интегральных представлений Темлякова, Шварца — Темлякова и Пуассо­
на — Темлякова, но в которых роль указанного многообразия играет опре­
деляющее «-мерное многообразие.

* Об интегральных представлениях Темлякова см., например, в (3~5).
** Все остальные обозначения см., например, в (7).

При изложении придерживаемся определений и обозначений, исполь­
зованных в (\ 2, 6, ’).

1. Определение, «-мерное многообразие

{z=(zj, ..., zn): | Zj | =7?!,..., |zn|=7?„; Ru ..., 7?n>0}, 
принадлежащее области De (T) или ее границе dD, назовем опреде­
ляющим и-мерным многообразием и обозначим через E(Jh,..., /?„), 
пли кратко Е (7?).

Справедлива следующая
Теорема 1. Пусть D<^ (71), функция f{z), z={zi, ..., z„), п^2, голо­

морфна в D и а — число, равное 0 или 1.
Тогда, если функции {z), v=l,...,«, и все их частные производные 

до порядка Т, Q^X^n—1—а, включительно непрерывны на E{R), то для 
Zc=O, 1, ..., Т и z^D
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где ml+a, mz+a, . . . , mn-i, п^З,— любые, но все различные натуральные 
числа, взятые из {1+а, 2+а,..., п—1} {при п=2 и а=0 7П1=1) **.



Формулу (1) назовем общим интегральным представле­
нием Тем л якова с определяющим и-м е р н ы м многооб­
разием.

В процессе доказательства теоремы 1 используются формула, приве­
денная при доказательстве теоремы в (7), формула (2) из (*),  записанная 

в операторной форме, свойства оператора L и интегральная фор-
! ™п-1 )

мула Коши одного комплексного переменного.
Замечание 1. Из формулы (1) видно, что она обладает той же 

важной особенностью (связью с интегралом Коши), что и общее интег­
ральное представление Темлякова (*).

2. Пусть р, q — натуральные числа с условием p^q, тр, т 
..., mq, mtl— любые натуральные числа и

■р-t, • ■

J=f(z)=U+iV, z=(z1,...,zn), U=Rej, У=1ш/,

/ — функция, голоморфная в области D^(T). Возьмем оператор
(Р~5+‘)

[U]=J„ [Jm/1 ...[/„ [С7]]...],

где
п

J t R , Pv IZvl ,

причем
j=q, q+l,...,p,

,[U] = U, p>l. 
( mp-i ) .

Пусть выполняется условие теоремы 1. Полагая £=е!*,  и=ре1'1', можно 
в формуле (1) перейти от 1/(£—и) к (ег*+п)/(е 1*—и) и к (1—р2)/[1+р2— 
—2pcos (ф—Чт)]. Получаемые при этом формулы будем называть соответ­
ственно общим интегральным представлением Шварца — 
Темлякова с определяющим га-мерным многообразием 
и общим интегральным представлением Пуассона— 
Темлякова с определяющим га-м ерным многообразием. 
Первое из этих представлений будет иметь вид формулы (1), но в которой 
в правой части добавлено слагаемое

i
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второе — также вид формулы (1), но в которой вместо интеграла (2)
стоит интеграл

2Я

Р (n-fc-1-а) Г
™1+а \ I

тп—k—1 ) L

_______ 1-р2
1+p2—2р cos (ip—V)

514



В отношении общего интегрального представления Шварца — Темля- 
кова (Пуассона — Темлякова) с определяющим n-мерным многообразием 
имеет место замечание, аналогичное замечанию 1.

3. Пусть £(Я‘”)=£(2?1(''),...,7?Г> ), v = l, определяющие п-мер-
ные многообразия (в частности, они могут и совпадать). Отметим, что 
если в теореме 1 заменить E(R) на EfJV^), то в формуле (1) и в указан- 

ных в п. 2 двух других общих интегральных представлениях ц, Fo v 0) ,

p(Qa} (е^,/?,0) заменяются соответственно на

Hv=gv (/, Т, ср, 2?(v)) = exp У 1 ti \^г е~'ф‘-1 ),
!=1 I
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