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Важное место в теории интегральных представлений голоморфных 
функций многих комплексных переменных занимают интегральные пред­
ставления Темлякова (1_3). Автором (4) в случае ограниченных выпуклых 
полных «-круговых областей Z), п^2, рассмотрены задачи установления 
общих интегральных представлений Темлякова, Шварца — Темлякова и 
Пуассона — Темлякова с определяющим и-мерным многообразием. В на­
стоящей заметке в случае того же класса областей отмечаются новые об­
щие интегральные представления с определяющим «-мерным многообра­
зием. Последние общие интегральные представления еще более полно, чем 
предыдущие, отражают специфические свойства указанного класса обла­
стей. Вместе с тем приводимые общие интегральные представления сохра­
няют тесную связь с известными интегралами Коши, Шварца и Пуассона 
одного комплексного переменного.

1. Пусть функция f=f(z), z=(z1; . ,.,z„), голоморфна в полной и-кру- 
говой, п^2, области Q с центром в начале координат. Автором (5) в случае 
области Q введены две пары взаимно обратных пнтегродифференциальных 
операторов

и
JM[Re/], JM[Re/],

специфических для области Q. 
Определение, га-мерное многообразие

{z=(z„ ...,z„): | z, | =7?„. . ., |z„| =Rn; R,,.. . , 7?„>0},

принадлежащее области (Г) или ее границе dD, назовем о и р е де­
ля ю щ и м п - мерным многообразием и обозначим через 
Е (R,,..., 7?„) или кратко Е (Я).

Теорема 1. Пусть (71), функция f(z), z= (z,,..., z„), голо­
морфна в D и а — число, равное 0 или 1.

Тогда, если функции (z), v=l,. . . , п, и все их частные производные 
до порядка Х^О включительно непрерывны на E(R), то для k=Q, 1,..., X; 
/с=0, 1, 2,... ; z^D

* Об операторе L см., например, в (6). Другие обозначения см. в (7).

(1)



В процессе доказательства используется интегральная формула (1) 
(при fc=0) из ('*  **), легко устанавливаемая формула

* Об участвующих здесь операторах см., например, в (6).
** Об операторе J см., например, в (6).

$ F(£ (й, R, 0) <йов = L(-Aki к) [J( (91)Z1==R£ da>9]
z2=H2"ue’®2

и формула Коши одного комплексного переменного.
Замечание 1. Из формулы (1) видно, что она обладает такой же 

важной особенностью (связью с интегралом Коши), что и формула (4) 
из (5).

Из множества следствий, вытекающих из формулы (1), отметим одно:

(2)

2. Пусть выполняется условие теоремы 1. Полагая £=е’ф, й=регЧГ, мож­
но в формуле (1) перейти от 1/(£—м) к (егф+й)/(е1ф—и) и к (1—р2)/ 
/[1+p2—2pcos (if—49 ] и получить две новые общие интегральные форму­
лы. Первая из них будет иметь вид формулы (1), в которой в правой части 
добавлено слагаемое

п

£г
ге+а(1—п)

zv“Im/‘a)(0)

и вместо интеграла

(n—1—а)
a + i,n— 1 [ л«‘-и[ё=г1] (3)

стоит интеграл

Г г 11| Г (n-1-a)
J a + 1, п-1
0

h*=d]  0) ш

вторая —также вид формулы (1), но в которой вместо интеграла (3) стоит 
интеграл

В отношении этих двух новых интегральных формул имеет место заме­
чание, аналогичное замечанию 1, но относительно интегралов Шварца и 
Пуассона.

Из множества следствий, вытекающих из указанных двух новых общих 
интегральных формул, укажем на одно следствие из первой из них, анало­
гичное приведенному выше из формулы (1). В этом случае имеет место 
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формула, имеющая вид формулы (2), но в которой в правой части добав­
лено слагаемое г 1т/(0) и вместо интеграла

1 - ^n-k+H-l
i J ’ (Е-м)п-А+й 

Cl = 4
П —k,n — k + K— 1 L n-k' n — i [F0(Z,R,e)]]dt

стоит интеграл
2л

*1 J(-K) r/(M
n~k, n~k+7i — lL n—k, n-i [ReZ^e-V?, 6)] ЗЛО­

FL — k -|- К
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* Об участвующих здесь операторах см., например, в (’).


