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В этой работе мы обобщим классическую теорему Боголюбова об «острие 
клина» (') на случай порождающих многообразий, применяя метод, ис­
пользованный в работе Мартино (2).

Пусть EF — пучок над С". Если Q — открытое множество в Сп и А — 
замкнуто в Q, то, как обычно, EF (й) обозначает пространство сечений пуч­
ка над й, И7л(й) — множество элементов из EF (Й) с носителями в А, 
НЛЧ(£1, ST) — «/-мерную группу когомологий пространства й с коэффициен­
тами в пучке ЕЕ и с носителями в Л (3).

Обозначения О, D', D'p’4 мы примем соответственно для пучков ростков 
голоморфных функций, обобщенных функций, дифференциальных форм 
типа (р, q) с коэффициентами в D'. Группу HAq(Q, О) мы будем отождест­

влять с фактор-группой Ker(Z>'°- ДО)—«+1(й) )/Im(Z)'0’ 9_1(й)—*■ 

—>7Х"'9(Й)).
р

Пусть с2/={£/,}1е, — покрытие множества О, Uit ip= f] Uik. Через 
А=1

Cq(EU, ST), Hq(°U, обозначаются соответственно группы коцепей и кого­
мологий с коэффициентами в пучке для покрытия <%, 6: С9(<2/, #“)-* 
-+Cq+l(E%, ЕЕ} — кограничный оператор.

Если М — многообразие класса С°°, D(M} обозначает пространство бес­
конечно дифференцируемых на М функций с компактными носителями.

Определение. Многообразие М<^С.п называется порождающим 
(generic), если для любой точки а^М вещественное касательное простран­
ство Та(М)сС? не содержится ни в какой (тг—1)-мерной комплексной пло­
скости.

Пусть р1(..., р2п — гладкие вещественные функции в области голоморф­
ности Й<=С” и отображение

Р=(рь ..., р2„): Й^-R2’1 (1)

является диффеоморфизмом Й на Р (Й).
Для Z=(^,..., Z„)<=R" положим Л/(={геЙ: pt (z) =h,..., p„(z) =tn}- 

Пусть, далее, M=M0, Ut={z^£l: рДг)>0}, U-f={z^Q: рДх)<0} при 
г=1,..., и.

Для произвольной функции 0 на многообразии М положим 
0*=0°73“1»л°Р, где л: Щ,..., f2„) -> (0,..., 0, t„+i,..., t2n) — проекция про­
странства R2n на RnczR2n.

Теорема 1. Пусть отображение (1) является диффеоморфизмом 
класса С°° и М — порождающее многообразие. Пусть, далее, функции 

... _„) таковы, что для любой Q<^D(M) сущест­
вуют и равны пределы

lim f /+0' dzi/\ ... /\ dzn= lim f /-0* dzt/\ ... Д dzn, 
t-+O,t<=Rn J t-^O,lsKn “

* Mt - Mt
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где

R+"={<eRn: £,>0,..., £„>0}, R_"={£eR": £.<0,..., £„<0}.

Тогда существует функция f, голоморфная в окрестности многобразия М 
и совпадающая с f+ в Ut,..., „и с f~ в U_t...

Замечание. Если рДг)=р<, pl+n(z) =ж<, £=1,..., п, то теорема 1 пре­
вращается в классическую теорему об «острие клина».

Теорема 2. Пусть отображение (1) есть диффеоморфизм класса С2, 
М — порождающее многообразие, а функции f+^O(Ul... „) и
f-^O (U-i,..., _„) непрерывно продолжаются наМ и /+1 M=f~ | м.

Тогда существует функция f, голоморфная в окрестности многообра­
зия М и совпадающая с f+ в Ui... пис f~ в U_i.....

Следствие. Пусть S — область в С", 2Vcz2 — порождающее многообра­
зие. Предположим, что 5S и N — многообразия класса С2. Если функция 
/еО(2)ПС(2) такова, что f|N=0, то f=Q в S.

Схема доказательства теорем1 и 2. После линейной за­
мены координат в С" мы можем считать, что о^М и в окрестности начала 
координат p«(z) =гл+б( |z |) при 1=1,..., п. Если а>0 достаточно велико, 
то функции

»=1 й=1

плюрисубгармоничны в окрестности нуля. Уменьшая, если надо, область Q, 
можно считать, что множества

F4={zeQ: рДг)<0}, Е_(={геЯ: p_f(z)<0}

являются областями голоморфности. Очевидно, что 7±j<=t7±j и Т= 
= {Е±<}1=1,.... п есть покрытие множества й\71/. Поскольку Vit... <п+1=0,
если все ih различны, то С” (У, О) =0 и определено фактор-отображение

ц: Сп~'(Г, О)^Нп~1(Г, О).

Так как все множества К являются областями голоморфности, то суще­
ствует изоморфизм Дольбо — Лере

X: Нп-'(У, O)+Hn-l(Q\M, О).

Напомним его конструкцию. Пусть F<^Hn~l (Т, О) и F°<^Cn~' (Т, О') — 
представитель F. Определены (хотя и неоднозначно) элементы 
7?*eC'n-*-,(F, D'0’*), Gh^Cn-h-l(r, такие, что dGh=Fh, 6Gk=Fh~l,
6F=0, к=1,..., п—1.

Коцикл #n_1eC°(F, определяет замкнутую форму Gs
Образ G в ЯП-‘(Й\Л£, О) и естьХ(У).

Такое построение однозначно определяет отображение X и называется 
процессом Вейля.

Поскольку Q — область голоморфности, то существует изоморфизм
v. нп-1(а\м, о)^нмп(а, о).

Пусть G^Hn~l (£1\М, О) и Ge=D'°’ n_1(Q\M) — представитель G. Если 
G продолжается для формы G'<=D'a‘ n_1(Q), то dG'^D’fon (Q) принадлежит 

классу когомологий v(G) в группе #Mn(Q, О)=О'м’п^)/dD'M°'n 1 (Q).
Подробнее об отображениях X и v см. (3).
Положим fr=(2/i)nv°X°|i: О) -+Нмп(&, О). Из определения отоб­

ражения b следует, что ker &=6Cn~2(F, О). Пусть ]к=Окк,
о*=±1.
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Обозначим через O(Uj, b) множество таких функций f^O(UF), что для 
любой (Л) существует предел

где i= (ti,.. ., i„) и оЛ>0 при к=1,..., п.
Лемма 1. Пусть F={fj}^Cn~i(T, О) — такой коцикл, что fi=0 при I^=J 

и выполняется одно из следующих двух условий:
а) pi,..., р2„еС“(й), fj^O(Uj,b),
б) pt,...,p2neC2(Q), /^О(^)ПС(ГД.
Тогда существует обобщенная функция такая, что

<5(А), ф>=/(ф|м) для любой фе£>(0), и форма сц ... onb(fj)dziA - 
... /\dzn принадлежит классу когомологий b (F).

Доказательство. Пусть элементы Fk={fk}<^Cn~k~l (Т, D'°’k'), 
Gk—{gIk}^Cn~k~l (Т, D'°’k~l) определены следующим образом:

f'k+i... *п 0’ если (ifc+i, . •., in) (?\+1> •••,/»)»

fik+l ~ Pmt,...,mhdzmt/\ • . . Д dZmk ,
|m1|<|m2l<...<|mlc|

если • • •»in) (А+ь • • • ? /п) >

п= Qrni!.. ,mk_^Zmi/\-»»/\dZmk_l
|7П1|<Ь?.,|<...<|7ПК_1|

и для любой qA=D(V<k+i... jn)

=01 ■ • ■ <ц j fjtpdZi/ydziA ... Д dzmi/\dzm,A ... /\dzm J\dzm k/\ ... /\dz n 
Sk

k I*
,m h_, ф>=О1...Ол-1 J /^dZjAdZjA ... AdZm.AdZm.A. •

Sfc-1

• • • A^mk_lA^mk_l A ■ • ■ A&n,

где A={zsQ: pA(z)=O,..., pjR(z)=O, (z) <0,..., pjn(z) <0}.
Очевидно, что bGh=F\ SFh=O. С помощью формулы Стокса легко про­

верить, что dGh=Fh. Следовательно F\ Gh являются элементами процесса 
Вейля, начинающегося с (2/i)"7;’. Утверждение леммы отсюда легко полу­
чается с помощью формулы Стокса и с учетом конструкции отображения V.

Следствием леммы 1 является
Лемма 2. Пусть выполнены условия одной из теорем 1 и 2 и 

F = {/.,} еС"-1 (Т, 0) — следующий коцикл:

fi.... n=t+ I v,.....„, f-1..... -„= (-1) n+1A I V,... -n,
fi—0, если I^± (1,..., n)

■тогда F^Cn~2(T, 0).
При n=2 из леммы 2 получаем, что существуют такие функции 

/j.eO(Vi), i=±l, ±2, что
/12==Л2’—bi, f—h, —2~b—2 h~i, hz===h~i, h_2 hi.

По теореме Кнезера о вложенном ребре (4) функции А, а следовательно, 
также /+ и голоморфно продолжаются в окрестность множества М и 
/+=Л2—Л1=—(Л-2—Л-1) =/“.
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В этом месте мы существенно воспользовались условием, что многооб­
разие М порождающее.

Если это условие не выполнено, например, М есть одномерное комплекс­
ное многообразие, то теоремы 1 и 2 уже не имеют места, поскольку сущест­
вует такая функция /еО (Й), что /| м=0, но /^0 в й.

В общем случае теоремы 1 и 2 выводятся из леммы 2 индукцией по п 
с помощью метода работы (2).

В заключение автор пользуется случаем выразить благодарность 
Б. В. Шабату за внимание к работе.

Московский государственный университет Поступило
им. М. В. Ломоносова 24 X 1973
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