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(Представлено академиком С. М. Никольским 6 VI 1975)

Работа посвящена построению интегральных представлений голоморф­
ных функций и решению некоторой операторной задачи в неограниченных 
полных двоякокруговых полиэдрах с центром в пуле. В качестве математи­
ческого аппарата используется интегральное представление Бергмана - 
Вейля (‘), метод получения интегральных представлений в двоякокруго­
вых областях А. А. Темлякова (н 3) и операторный метод П. И. Бавршта 
ГТ

1. В пространстве Ci рассмотрим класс ТС аналитических полиэдров .

D={(Zi, z2): |Zj||z21m=l,2,. . . , n\ re>l}. (1)

где am, bm — натуральные числа (при этом число ан пли число б,, или оба 
одновременно могут равняться пулю; в этих случаях будем соответственно 
считать, что Ьп=1 или <^=1, или «1 = 1 и bn = i), 7?,„>0. Граница 9D обла­
сти D содержит трехмерный элемент каждой аналитической гиперповерх­
ности

Гт={(гь z2): |zi|"m|z2|5-=7?m}, m= 1, 2, . . . , п,

и Гш занумерованы таким образом, что для (z,, z2) (^дИПГ,,, и (z/, z/)e 
ezffRCiГ,„—! выполняется неравенство | Zi | ^ | z/1.

Если в (1) 72>1, то под остовом области D понимается, как обычно,
множество Л = {А112; А2,3; .. . ; А,,-,.,,}, где А,.. ^^ГуПГу. i- v=l, 2,...
. . . , и—1,— двумерные ребра области D.

Класс W разобьем па четыре подкласса: DeWu, если «,=А0, А=0; 
£)е1У,0. если «„=0, btT=Q; D^Wai, если а„=А0, 61=0 и D W . если «.,=0, 
&!=0.

Положим, что f^H(TJ), если функция f(z,, z2) голоморфна в области D 
и непрерывна во всех конечных точках границы dD.

Известно (*).  что для D^W00, справедливо интегральное пред­
ставление Бергмана — Вейля, восстанавливающее функцию f(zt, zA в D 
по ее значениям на остове А. Для ОеН’ХЖо представление Бергмана — 
Вейля, вообще говоря, не имеет места. В следующей теореме устанавлива­
ется интегральная формула (2), справедливая для всех областей из клас­
са W.

Теорема 1. Если , D^Wa$, а, $=0, 1, то для (zt. z2)^D

/(zl, Z2) = \ \
X=r 'yjrb,

y «1Л1 (ui, X; Zb X1 (t) zAf (щ (t) gi, r2 (г) X) dA .
5- /$-015-^1 „G-Л bl\ '^2 *1  Z2 )

24



e~z dx

о / <Л> Ь \

■

г,(т)=ехр( х+А \
г

(2)5

/ т+В \ х+В
гДт)=ехр^---- -—г2(т)=ехр—-—,

А, В — произвольные, достаточно большие действительные числа;

s^-> £ (2„,л J

v=l Av- V-

(ppp:+i-PAP;+i)f^,^d^dZz
-( $- t) ,, Ь \ /5. „ С. Ъ а д \

\bi ъз '—3-1 'з2 ') (.щ '»!—z, '*>_- 2

* Под многообразием интегрирования интегрального представления понимается 
множество, на котором должна быть известна функция пли оператор от функции для 
ее восстановления в некоторой области с помощью данного представления.

для п>1, и S(zt, zA) =0 для п—1.
В случае D<=PK0o формула (2) совпадает с представлением Бергмана - 

Вейля. Для а+р>0, теорема 1 доказывается с помощью последо­
вательности областей из WОо. аппроксимирующей D изнутри.

Многообразие интегрирования * М формулы (2) зависит от значений 
параметров в (1).

1) Если Ре Жю (/)е1У01) ив (1) и=1, то Л/={(гь z2): |z(|>C, |z2| = 
=/?(} (M= {(z1: Zz): | Zt | =Hi, | z21 >C}) для любого положительного C:

2) селив (1) n>\, то M=>A;
3) если D‘=Wи, то М включает в себя проколотые окрестности е, и е2 

соответственно точек (°°, 0) и (0, °°) в относительной топологии на dD;
4) если/4е= IIT (ZJePBoi) ив (1) и>1, тг>Л/~-щ (Мгл^А.
Теорема 2. Если f^H (1У), D^Wih п = \. Ri = \, то для (z,. z2)eZ) 

(3)

где
V„. Л(т, z)=exp [те_<'г+А)/о,°,г1/ае_'']; 
u1=ze,/b,z2e_ta,‘, Uz=zlzb;/a'e~'tl'i.
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Внутренние интегралы в формуле (3) являются интегралами Коши од­
ного комплексного переменного. Этот факт указывает на близость струк­
туры и способа доказательства формулы (3) к интегральным представле­
ниям Темлякова (2,3).

2. Предположим, что на многообразии интегрирования М формулы (2) 
известны не значения функции а значения некоторых ее опера­
торов, в общем случае не равных между собой на различных связных ком­
понентах множества М. В этих условиях задачу восстановления функции 
/(z4, :.?) в области D с помощью интегрального представления назовем опе­
раторной задачей для областей D^W. Использование операторного метода 
И, И. Баврина (4~6) дает возможность решить поставленную операторную 

задачу в группе интегродифференциальных операторов 1/1
Т е о р е м а 3. Если функция f (zb z2) вместе с частными производными 

любого порядка принадлежит множеству H(D), D<^Wa$, а, [3=0, 1, то для 
(zt, дЩЙ

сю
’ 1/ (Г1 (Т) £1’ г2 Ч) £2)] + S (zi’ 2г) + (2ni)2 \ e"' dx X

(0-2Pj (Cl, C2; ^1 (T) Zl, z2)
C2 (W —

X

X L{kn’ [/ (?~! (T) Cl, l‘-2 (T) C2)l ^C2, 
Лп' An A

где

v+1
1- P,‘P

v+1

Дм, vll

%+l [/(Ci,C2)NMC2

для гг>1 и 5(zj, z2) для n=l.
Формула (4) и является решением операторной задачи для ЙА1 

(7г?’, -Угр
в классе операторов РЛ -4 ' [/]•
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